Математический практикум “ Задачи с параметрами”.

Программа элективного курса по профильной подготовке учащихся 10-х классов (информационно-технический профиль).

Пояснительная записка

Настоящая программа описывает элективный курс математики “ Задачи с параметрами”, предназначенный для изучения в 10 классе общеобразовательной школы (информационно – технологический профиль). Данный элективный курс является предметным, задача его- углубление и расширение знаний по математике.

За основу программы взята программа факультативного курса по математике Шарыгина И.Ф. 10 кл.- М.: Просвещение, 1989. 

Программа наиболее оптимально готовит выпускников к сдачи единого государственного экзамена по математике, к поступлению в высшие учебные заведения и в их дальнейшей практической деятельности, создаёт предпосылки для развития творческого потенциала учащихся.

Предполагаемый объём учебного времени для 10 класса -1 час в неделю, 34 часа в год.

На этих элективных курсах самостоятельность учащихся проявляется в выборе заданий и выборе метода решения.

В процессе работы динамика интереса к элективному курсу будет фиксироваться с помощью анкетирования на первом и последнем занятии; собеседованиё в процессе работы после выполнения каждого вида упражнений.

В целях формирования интереса и положительной мотивации к информационно – технологическому профилю через освоение новых аспектов содержание и более сложных способов деятельности, содержание данного элективного курса включает оригинальный материал, выходящий за рамки школьной программы. Занятия элективного курса “ Задачи с параметрами” проходят с использованием контрольно –корректирующей технологии обучения, которая позволяет организовать индивидуальные образовательные траектории учащихся с учетом их способностей, индивидуальных особенностей, мотивации, а также необходимого уровня информации с заранее запланированными учебными результатами.

Роль математической подготовки в общем образовании современного человека ставит следующие цели обучения математике в школе:

- овладение конкретными математическими знаниями, необходимыми для применения в практической деятельности, для изучения смежных дисциплин, для продолжения образования;

- интеллектуальное развитие учащихся, формирование качеств мышления, характерных для математической деятельности и необходимые для продуктивной жизни в обществе;

- формирование представление об идеях и методах математики, о математике как форме описания и методе познания действительности;

- формирование представлений о математике как части общечеловеческой культуры, понимания значимости математики для общественного прогресса.

Цель изучения элективного курса “ Задачи с параметрами” – систематическое изучение приёмов и методов решения задач с параметрами, подготовка к выпускному экзамену по математике в форме ЕГЭ, а также к экзаменам в высшие учебные заведения, развитие математических способностей учащихся.
Курс характеризуется содержательным раскрытием понятий, утверждений и методов, относящихся к решению задач с параметрами, выявлением их практической значимости. Широко используются наглядные соображения. Уровень строгости изложения определяется с учетом общеобразовательной направленности изучения начала анализа и согласуется с уровнем строгости приложений изучаемого материала в смежных дисциплинах. Характерной особенностью курса являются систематизация и обобщение знаний учащихся, закрепление и развитие умений и навыков, полученных в курсе алгебры, что осуществляется как при изучении нового материала, так при проведении повторения.
Учащиеся систематически изучают свойства функций, и применяют эти свойства к решению соответствующих задач с параметрами.
Курсу присущи систематизирующий и обобщающий характер изложений, направленность на закрепление и развитие умений и навыков, полученных в неполной средней школе.
Учащиеся 10 класса должен знать:

- особенности решения систем линейных и не линейных уравнений и неравенств с параметрами;

- графический и аналитический приёмы решения задач с параметрами;

- зависимость свойств корней квадратных уравнений от их коэффициентов.

Учащиеся 10 класса должен уметь:
- рационально выбирать метод решения задачи с параметром;

- решать задачи с параметром графическим методом;

- решать задачи с параметром аналитически;

- проверять решение задачи с параметром;

- решать текстовые задачи с параметром.

Формы и методы работы: рассказ, работа в группах, демонстрационный эксперимент, практическая работа, исследовательская работа, коллективное изучение нового материала, зачёт – “ вертушка”.

Оценка учебных достижений учащихся осуществляется: 
- на уроках, во время семинарных обсуждений;

- при проверке выполнения практических и исследовательских работ;

- при сдаче зачёта;

- при выполнении практических заданий;

- во время опроса по теме;

- при защите итоговой работы;

Материальное оснащение программы:  

- наличие компьютерного класса;

- школьная библиотека;

- образцы графиков;

- тексты практических заданий.
Учебно- тематическое планирование

	№ п/п
	Наименование тем курса
	Всего часов
	В том числе
	Формы контроля

	
	
	
	лекция
	практика
	семинар
	

	1.
	Вводное занятие. Особенности задач с параметрами.
	   1
	      1
	
	
	

	2.
	Линейные уравнения, неравенства и системы уравнений с параметрами.
	   12
	       3
	      7
	       2
	Выполнение практических заданий, контрольная работа.

	3.
	Квадратные уравнения и неравенства с параметрами.
	   13
	        3
	      7


	       3
	Выполнение практических заданий, контрольная работа.

	4.
	Уравнения, неравенства и системы с параметром. Графическая интерпретация.                 
	   4
	        1
	       2
	       1
	Выполнение практических заданий, контрольная работа.

	5.
	Текстовые задачи с параметрами.
	    3

   
	
	      2
	       1
	Выполнение практических заданий, зачёт.

	6.
	Итоговое занятие
	    1
	
	
	       1 
	


Содержание курса.

1. Вводное занятие.

Особенности задач с параметрами. Лекция с элементами беседы. Цели курса, план, введение в курс. Анкетирование.

2. Линейные уравнения, неравенства и системы уравнений с параметрами.

Параметр и поиск решений уравнений, неравенств и их систем. Параметр и количество решений уравнений, неравенств и их систем. Параметр и свойства решений уравнений, неравенств и их систем. Способы решений систем линейных уравнений с параметрами.

3. Квадратные уравнения и неравенства с параметрами.

Исследование квадратного уравнения на количество корней. Теорема Виета. Расположение корней квадратного уравнения. Взаимное расположение корней двух квадратных трёхчленов. Примеры решения задач с параметрами, приводящих к квадратному уравнению.

4. Уравнения, неравенства и системы с параметром. Графическая интерпретация.
Уравнения и неравенства, содержащие модуль. Системы уравнений, содержащие модуль.

5. Текстовые задачи с параметрами.
Текстовые задачи с параметрами. Выбор метода решения задачи с параметром. Использование свойств функции для эффективного решения задач с параметром. 

6. Итоговое занятие.
Подведение итогов. Анкетирование.

Методические рекомендации.
Решение задач с параметрами всегда вызывает большие трудности у учащихся. Причём часто учащиеся испытывают психологические проблемы, “ боятся ” таких задач, так как их решению в школе уделяется мало внимания. При этом первое знакомство начинается с достаточно трудных задач. Учитель обычно не имеет под рукой набора простых примеров, чтобы постепенно сформировать у учащихся представление и навыки решения подобных задач.

Разработанный элективный курс “ Задачи с параметрами ” позволяет формировать умение по решению задач с параметрами, сводящихся к исследованию линейных и квадратных уравнений, квадратного неравенства, уравнений и неравенств, содержащих модуль.

Материал курса разбит на 7 блоков. Целесообразно раздать тексты задач (без ответов) всем ученикам. Каждое занятия курса начинается с проверки ответов в домашнем задании и, по необходимости, решение разбирается на доске.
Блок 1. Простейшие уравнения и неравенства. Основная задача этого блока состоит в том, чтобы у учащихся были сформированы первые представления о решении уравнений с параметром, в частности, чтобы ученики понимали, что решение уравнений с парамет​ром зависит от значений параметра. Учащиеся должны привыкнуть к записи - 
[image: image1.wmf]«при а = ... х =...». Учителю не следует торопиться при решении задач этого блока. За​дачи из блока 1 позволяют ученикам постепенно осоз​нать, как искать контрольные значения параметра в том или ином случае.
Пример. Решите при всех а
(а - 2)х = 5.
Учитель. Необходимо решить уравнение. Чтобы най​ти значение х, в данном случае надо разделить уравнение на (а - 2) . При всех ли значениях а мы можем разделить уравнение на (а - 2)? Нет. При а = 2 выражение (а - 2) обращается в 0, поэтому значение параметра а = 2 являет​ся «особым», контрольным значением параметра. Рассмот​рим это значение отдельно.
Записи у учеников: при а = 2  (2 - 2)х = 5; 0х = 5 - решений нет.
Учитель. Теперь, чтобы получить значение х при а ≠ 2, делим на (а - 2).
 Записи у учеников: при а ≠ 2  
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Ответ: при а = 2 Ø; при а ≠ 2  
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Блок 2. Исследование квадратных уравнений, квадратных неравенств
Задачи из этого блока позволяют, используя свойства квадратного трехчлена и его графика, изучить вопросы, связанные с решением квадратных уравнений и нера​венств.
Блок 3. Применение теоремы Виета и ей обратной
Пример. Найдите все значения b, при которых уравнение х2 - 2bх + b+ +6 = 0
имеет положительные корни.
1-й способ. Пусть х1 и х2 корни уравнения, тогда ре​шим систему неравенств
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2-й способ. Рассмотрим функцию
[image: image320.png]=Y
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ƒ(x) = х2 – 2bх + b + 6.
Изобразим параболу, удовлет​воряющую условиям задачи и опишем соответствующие ус​ловия (рис. 1). После этого ос​тается решить систему 
1) ƒ(0) > 0,     2) D ≥ 0,
3) xвершины > 0
Ответ: 
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В этот блок мы включили и задачи, не содержащие параметр (№№ 4,5), но традици​онно рассматриваемые в данной теме в качестве подготов​ки к вступительным экзаменам в вузы.
[image: image321.png]Puc. 3



Блок 4. Расположение корней квадратного урав​нения относительно заданных точек
Пример. При каких значе​ниях а оба корня уравнения  х2 - ах + 2 = 0 лежат в проме​жутке (0; 3).
Рассмотрим функцию f(x)= х2 - ах + 2. Изобразим параболу, удовлетворяющую ус​ловиям задачи, и опишем соот​ветствующие условия (рис. 2).
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Ответ: 
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Блок 5. Комплексные задания по блокам 3 и 4
Задачи этого блока позволяют систематизировать зна​ния учащихся по различным способам решения квадрат​ных уравнений и неравенств с параметром. Контрольную работу № 1 целесообразно дать на неделю.
Блок 6. Уравнения и неравенства, содержащие модуль
Уравнения и неравенства с модулем мы считаем целе​сообразным решать графически; для этого выражения, содержащие параметр, обособляют в одной части уравне​ния (неравенства) и строят графики левой и правой час​тей уравнения (неравенства).
Пример. Решите для всех а
|х + 3| - а|х-1|=4,
[image: image8.wmf]|x + 3|-4 = a-| x-1| Строим в одной системе координат графики (рис. 3).
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у =|х + 3|- 4    и    у = а |х – 1|
Ответ: при | а | > 1 x = 1; при а = - 1 х 
[image: image9.wmf]Î

 [ - 3; 1];
при а 
[image: image10.wmf]Î

(- 1; 1)  х = 1, х =   
[image: image11.wmf]1
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 ; при а =1 х ≥ 1.
Блок 7. Системы уравнений, содержащие модуль
Системы тоже целесообразно решать графически, для этого надо построить в одной системе координат графики каждого из уравнений системы.
Пример. Решить при всех значениях a
[image: image323.png]flx)
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Ответ: при а = 1 х 
[image: image13.wmf]Î

 [0; 1],  y = 1 - х; 

при a
[image: image14.wmf]Î
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 EMBED Equation.3  [image: image18.wmf];
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при а 
[image: image19.wmf]Î

 (- ∞; 1) Ø (рис. 4).
После решения за​дач из блоков 6, 7 уча​щимся целесообразно дать домашнюю контрольную работу № 2.
Задачи
Блок 1. Простейшие уравнения и неравенства
	№
	Задание
	Ответ

	1
	Линейные уравнения

	
	1) x-а=0
	при: а 
[image: image20.wmf]Î

 R х = а

	
	2) 5х = a
	при: а 
[image: image21.wmf]Î

 R x = 
[image: image22.wmf]5
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	3) ах = 5
	 при: а = 0 Ø; а ≠0 х
[image: image23.wmf]a
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	4) аx = 0
	при: а = 0 x 
[image: image24.wmf]Î

R; a ≠0 x = 0

	
	5) (а - 1)x = 6
	при: а = 1 Ø; а ≠1  
[image: image25.wmf]1
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	6) 2а x = 1 - х
	при: а = - 0,5 Ø;
а ≠ -0,5  
[image: image26.wmf]1
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	7) 3-ах = х
	при: a = 1 Ø; a ≠ -1 x
[image: image27.wmf]1
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	8) ха2 = а + х
	при: а = ± 1 Ø;
других а  x = 
[image: image28.wmf]1
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	9) 4а – a2x = 2ах
	при: а = 0 х 
[image: image29.wmf]Î

 R ; а = - 2 Ø;
 других а  x
[image: image30.wmf]a
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	10) (а2-4)x = a2+a -6
	при: а = 2 x
[image: image31.wmf]Î
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других а  x =
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	11) (а2-9)x = 9а2-10а-51
	при: а = 3 x 
[image: image33.wmf]Î

R; a = - 3 Ø;
других а  х =
[image: image34.wmf]a

a

+

+

3

17

9



	
	12) (а2 - 5а - 14)x = 2а2 - 13а - 7
	при: а = 7 x 
[image: image35.wmf]Î
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других а  х =
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	13) (а2 - 5а + 6)x =a4-16
	при:
а = 2 x 
[image: image37.wmf]Î
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	2
	Квадратные уравнения

	
	1) x2=a
	при: a<0 Ø; a=0 x=0
a>0 x=±
[image: image39.wmf]a



	
	2) ax2=0
	при: a=0 x
[image: image40.wmf]a
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	3) ax2+6=0
	при: а≥0 Ø; а <0 x=±
[image: image41.wmf]а
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	4) x2+a2-1=0
	при: 
[image: image42.wmf]1
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	3
	Дробно-рациональные уравнения

	
	1)
[image: image44.wmf]0
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	при: a=1 Ø; a≠1 х =а  

	
	2)
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	при: a=0 Ø; a≠0 x=0

	
	3)
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	при: a=0 Ø; a≠0 x=0

	
	4)
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	при: a=3 х=-3;

а=-3 х=3;

других a х= ±3

	
	5)
[image: image48.wmf]0
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	при: a=1; -1,5;3,5 Ø;

других a х =
[image: image49.wmf]1
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	4
	При каких значениях a сократима дробь

	
	1) 
[image: image50.wmf]a
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	-4;3

	
	2) 
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	1;64

	
	3)
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	5
	Линейные неравенства

	
	1) ax<5
	при: a=0 
[image: image53.wmf]R
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a>0 
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	2) (a-1)x>6
	при: a=1 Ø; a>1 
[image: image55.wmf]1
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	3) 2ax≤1-x
	при: a= -0,5 
[image: image57.wmf]R
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a> -0,5 
[image: image58.wmf]1

2

1

+

£

a

x

;

a< -0,5 
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	4) 3-ax≥x
	при: a=-1 
[image: image60.wmf]R
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a>-1 
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	5) xa2<a+x
	при: a=1 
[image: image63.wmf]R
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; a=-1 Ø;

|a|>1 
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|a|<1 
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	6) 2a(a-2)x=a-2
	при: a=2 
[image: image66.wmf]R
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; a=0 Ø;

других a 
[image: image67.wmf]a
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	7) 2a(a-2)x<a-2
	при: a= 0; 2 Ø;


[image: image68.wmf](
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	8) 2a(a-2)x≥a-2
	при: a=0;2 
[image: image71.wmf]R
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	9) (a2-9)x=a+3
	при: a= -3 
[image: image74.wmf]R
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; a=3 Ø;

других a 
[image: image75.wmf]3
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	10) (a2-9)x>a+3
	при: a = ±3 Ø; |a|>3 
[image: image76.wmf]3
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других a 
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	11) (a2-9)x≤a+3
	при: a= ±3 
[image: image78.wmf]R
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|a|>3 
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	12) a2x –ax>a-1
	при: a=0 
[image: image81.wmf]R
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	13) a2x+4ax-a-4≤0
	при: a=-4;0 
[image: image85.wmf]R
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Блок 2 Исследование квадратных уравнений и неравенств
	№
	          Задание
	                    Ответ

	1
	Решите для всех значений a уравнения:

	
	1) (a – 1)x2 –x +a =0
	при:
a =1 x =1;
a
[image: image89.wmf]Î



 EMBED Equation.3  [image: image90.wmf]÷
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	2) ax2 -2x +a -1=0 
	при:
a =0 x =0,5;
a 
[image: image94.wmf]Î
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	3) ax2 -2x +4 =0
	при:
a =0,25 x =4; a =0 x =2;
a >0,25 Ø;

других a x =
[image: image99.wmf]a
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	4) x2-2ax+9=0
	при: 
a=3 x=3; a=-3 x=-3
x=a |a|>3; |a|<3 Ø;

других a 
[image: image100.wmf]9
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	5) ax2-x+3=0
	при: 
a=0 x=3; 
[image: image101.wmf]12
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	2
	При каких значениях a уравнение имеет 1 корень:

	
	1) 4x2-4ax+1=0
	±1

	
	2) 9x2-2x+a=6-ax
	
[image: image104.wmf]5
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	3) (a-1)x2+(a+4)x+a+7=0
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	4) (2a-5)x2-2(a-1)x+3=0
	2,5;4

	
	5) ax2-2x+5=0
	
[image: image106.wmf]20
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	3
	Решите для всех значений параметра a неравенства:

	
	1) x2-2ax+1>0
	при: 
|a|>1 
[image: image107.wmf];
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	2) x2-4ax+9≤0
	при: 
|a| > 1,5 Ø;
a= 1,5 x=3
a= -1,5 x=-3;

других a


[image: image111.wmf][

]

9

4

2

;

9

4

2

2

2

-

+

-

-

Î

a

a

a

a

x



	
	3) x2+x+a>0
	при: 
a ≥0,25 
[image: image112.wmf]R
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[image: image114.wmf]

	
	4) ax2-x+3<0
	при:
a=0 x>3;  
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	5) ax2-4x+3≥0
	при: a=0 x ≤0,75;
a≥
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	6) ax2+(a+1)x+1>0 
	при: a=0 x >-1;
a=1 x
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	7) ax2 – (a+2)x+2≤0
	при: a=0 x≥1; a =2 x=1;
a>2 x
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Блок 3. Применение теоремы Виета и ей обратной
	№
	Задание
	Ответ

	1
	Найдите все значения b, которых уравнение х2 – 2bх + b + 6 = 0 имеет:

	
	1) отрицательные корни
	(- 6; - 2]

	
	2) положительные корни
	[3; +
[image: image130.wmf]¥

)

	
	3) корни разных знаков
	(-
[image: image131.wmf]¥

; - 6]

	2
	Исследуйте знаки корней

	
	1)(а-2)х2-2ах + 2а-3 = 0
	при: а 
[image: image132.wmf]Î

 [1; 1,5)
оба отрицательны;
а = 1,5 хٍ
[image: image133.wmf]1

=0, х2 < 0;
а 
[image: image134.wmf]Î

  (1,5; 2) разные
знаки;
а = 2  х = 0,25;
а 
[image: image135.wmf]Î

  (2; 6] оба положительны

	
	2)(m-3)х2-6х + т + 5 = 0
	при: т 
[image: image136.wmf]Î

 [ - 6; - 5)
оба отрицательны;
т = - 5 хٍ
[image: image137.wmf]1

= 0, х2 < 0;
т 
[image: image138.wmf]Î

  (- 5; 3) разные
знаки;
m=3 x=
[image: image139.wmf]3

4

;
т 
[image: image140.wmf]Î

 (3; 4) оба
положительны

	3
	Найдите все значения параметра, при которых

	
	1) один корень уравнения
х2 + (2а - 1)х + а2 + 2 = 0
вдвое больше другого
	-4

	
	2) x2+px+12=0
разность корней равна 1
	± 7

	
	3) 5х2 - rх + 1 = 0
разность корней равна 1
	± 3
[image: image141.wmf]5



	
	4) (а - 2)х2 - (а - 4)х - 2 = 0
разность корней равна 3
	1,5; 3

	
	5) х2 + тх + т + 2 = 0
отношение корней равно 2
	- 1,5; 6

	
	6) ах2 - (а + 3)х + 3 = 0
отношение корней равно 1,5
	2; 4,5

	
	7) х2 - (За + 2)х + а2 = 0
один корень в 9 раз
больше другого
	6;-6
[image: image142.wmf]19



	
	8) x2-
[image: image143.wmf]0
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один из корней - квадрат другого
	
[image: image144.wmf]8
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	При каких значениях а сумма квадратов корней уравнения

	
	1) х2 + (2 - а)х - а - 3 = 0 наименьшая
	1

	
	2)х2 + (а-1)х + а2-1,5 = 0 наибольшая
	-1

	4
	Не решая уравнения Зх2 + Зх - 1 = 0, найти:

	
	1) x12+x22 
	
[image: image145.wmf]3
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	2) x13+x23
	- 2

	
	3) x14+ х24
	
[image: image146.wmf]9
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	4) x1 x23 +x2 x13 
	
[image: image147.wmf]9
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	5) 
[image: image148.wmf]2
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	5
	Не решая уравнения 2х2 - х - 4 = 0, найти:

	
	1) x12 + x22
	4,25

	
	2) x14 + х24
	10;
[image: image149.wmf]16
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	3) x1x24 + x2x14
	- 6,25

	
	4)
[image: image150.wmf]2
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	1;
[image: image151.wmf]16
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Блок 4. Расположение корней квадратного уравнения относительно заданных точек
	№
	Задание
	Ответ

	1
	Нарисуйте различные случаи расположения параболы относи​тельно осей координат и в каждом случае ответьте на вопросы о знаках a, b, с, D, f(о)

	2
	При каких значениях а оба корня уравнения

	
	1) х2-ах + 2 = 0 лежат в промежутке (0; 3)
	
[image: image152.wmf]÷
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	2) х2-ах + 2 = 0 лежат в промежутке (1; 3)
	[2
[image: image153.wmf]2

; 3)

	
	3) 4х2-2х + а = 0 лежат в промежутке (- 1; 1)
	(- 2; 0,25]

	
	4) 4 х2 - (За + 1) х - а - 2 = 0 лежат в промежутке (- 1; 2)
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	5) (а-1)х2-2(а + 1) х + а- 3 = 0 лежат в промежутке (- 1; 5)
	a=1 или а
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	6) (2а - 2) х2 + (а + 1) х + 1 = 0 лежат в промежутке (- 2; 0)
	а=1 или а 
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	8) ах2 - 4ах - 3 ≤ 0
	при: а  
[image: image157.wmf]Î

  [ - 0,75; 0] х  
[image: image158.wmf]Î

  R;
 а > 0 х 
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	9) ах2 - 8ax + 5 > 0
	при: а 
[image: image163.wmf]Î
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	10) ах2 + х + 1 > 0
	при: а = 0 х > - 1; а > 0,25 х
[image: image175.wmf]Î

 R; а < 0
x 
[image: image176.wmf]Î
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	4
	При каких значениях а неравенство выполняется для всех действительных значений х?

	
	l) x2-(a + 2)x + 8a + l >0
	(0; 28)

	
	2) 
[image: image182.wmf]24
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x2 + а х - a + 1 > 0
	
[image: image183.wmf]÷

ø

ö

ç

è

æ

-

3

1

;

2

1



	
	3) а х2 + 4а + а + 3 < 0
	(-
[image: image184.wmf]¥

; - 4)

	
	4) ахг - 4ах - 3 ≤0
	[ - 0,75; 0]

	5
	При каких значениях параметра а неравенство не имеет решений

	
	1) х2 + 2а х + 1 < 0
	[-1:1]

	
	2) а х2 + 4а х + 5 ≤ 0
	[0; 1,25)

	
	3) аx2 + (2а + 3)x + а-1 ≥0
	
[image: image185.wmf]ú
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	4) (4-а2)x2 + 2(а + 2)х-1>0
	(- 
[image: image186.wmf]¥

; - 2]

	
	5) ах2 - (а3 + 2а + 1)x+ а(а + 2) = 0 лежат в промежутке [0; 1]
	а = 0    

	
	6) (1 + а) х2 - За х + 4а = 0
лежат в промежутке (2; 5)
	
[image: image187.wmf]÷
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	7) (3 + 2а) х2 + (a+ 1) х + 4 = 0
лежат в промежутке (- 2; 0)
	
[image: image188.wmf](
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	8) х2 - 6а х + 2 - 2а  + 9а2 = 0 больше 3
	
[image: image189.wmf]÷
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	9) (2-a) х2 - За х + + 2а = 0
больше 0,5
	
[image: image190.wmf]÷
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	10) х2 + 4а х + 1 - 2а + 4а2 = 0 меньше - 1
	(1;+
[image: image191.wmf]¥

)

	
	11) (2 - а) х2 - За х + 2а = 0
больше 0,5
	
[image: image192.wmf]ú
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	12) (а - 1) х2 + 2а х + а - 2 = 0, а≠ 1 больше 1
	
[image: image193.wmf]÷
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	13) ах2 + 2(а - 1) х + а - 5 = 0, а ≠ 0 меньше 2
	
[image: image194.wmf])
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	14) а х2 - (а + 1) х + 2 = 0
по модулю меньше 1
	
[image: image195.wmf][
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	15) х2 - 2(а + 1) х + 4 - а = 0, 3 разделяет корни
	
[image: image196.wmf]÷
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	16) - х2 + (За - 1) х + а - 1 = 0, (- 2) разделяет корни
	(-
[image: image197.wmf]¥

; -0,6)
[image: image198.wmf]

	
	17) а х2 + х + 1 = 0, 2
разделяет корни
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	18) (а2 + а + 1) х2 + (2а - 3) х + а - 5 = 0, 1 разделяет корни
	(-2-
[image: image200.wmf])
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	19) 2(а - 1)х2 - 2х - За + 1 = 0, 1 разделяет корни
	(-
[image: image201.wmf]¥

; - 3)
[image: image202.wmf]È

 (l; +
[image: image203.wmf]¥

)

	
	20) Зх2 - 4(3а - 2)х + а2 + 2а = 0, а разделяет корни
	(-
[image: image204.wmf]¥

; 0) 
[image: image205.wmf]È

 (1,25; +
[image: image206.wmf]¥

)

	
	21) 2х2 - 2(2а + 1)х + а2 - а = 0, а разделяет корни
	(-
[image: image207.wmf]¥

; - 3) 
[image: image208.wmf]È

 (0; +
[image: image209.wmf]¥

)

	
	22) (а - 3)х2 - 2(а + 2)х -- 4(а- 1) = 0, х1 < 2 < 3 < х2
	(-
[image: image210.wmf]¥

; - 35) 
[image: image211.wmf]È

 (3; +
[image: image212.wmf]¥

)

	
	23) ах2 - 2 х + а = 0, х1< 2 < 3 <  х2,

а ≠0, -1 < x1 ≤ x2 <2
	(0,8; 1]

	
	24) (2 + а)х2 - 2а х + За = 0 положительны
	[-3;-2)

	
	25) (а - 3)х2- 2а х + 5а = 0 положительны
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Блок 5. Комплексные задания по блокам 3 и 4
	№
	Задание
	Ответ

	1
	При каких значениях а х2 - ах + 2 = 0

	
	1) разность корней равна 1
	±
[image: image214.wmf]3



	
	2) оба корня лежат в промежутке (0; 3) 
	
[image: image215.wmf]÷
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	3) отношение корней равно 2
	± 3

	
	4) оба корня меньше 4
	(-
[image: image216.wmf]¥

; - 2
[image: image217.wmf]2

) 
[image: image218.wmf]È
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[image: image219.wmf]2
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	2
	При каких значениях а  х2+  х + а = 0

	
	1) разность корней равна - 3
	- 2

	
	2) - 3 разделяет корни
	(- 
[image: image220.wmf]¥

; - 6)

	
	3) отношение корней равно 4
	
[image: image221.wmf]25
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	4) оба корня по модулю меньше 4
	(- 12; 0,25)

	3
	При каких значениях а   х2 - 2х + а = 0

	
	1) разность корней равна 6
	-8

	
	2) 6 разделяет корни
	(-
[image: image222.wmf]¥

; - 24)

	
	3) отношение корней равно - 6
	-0,96

	
	4) оба корня по модулю больше 6
	(-
[image: image223.wmf]¥

; - 48)


Контрольная работа по блокам 1-5
1.  Решите для всех а:
a) Na2 - N = х(а + 1);              б) Na2 - N ≤ х(а + 1);
в) х2 - Nax + 9 ≤ 0.
2.  При каких значениях a
а) разность корней уравнения х2 - 2ах + а = 0 равна N;
б) оба корня лежат в интервале (0; N).
3. Не вычисляя корней уравнения Nx2 - 5х - 4 = 0 найдите 
[image: image224.wmf]2
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Блок 6. Уравнения и неравенства, содержащие модуль
	№
	Задание
	Ответ

	1
	Решите при всех значениях a

	
	1) |x-1|+|x-3|=a
 
	при: а < 2 Ø;

a=2  x 
[image: image225.wmf]Î
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a>2x=
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	2) |x+1|+|x-4|=a

	при: а < 3 Ø;

a =3  x 
[image: image227.wmf]Î
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a>3x=
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	3) |x-2|+|x+ a|=5

	при: a 
[image: image229.wmf]Î
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[image: image230.wmf]¥
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[image: image231.wmf]È
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[image: image232.wmf]¥
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а = -7  x 
[image: image233.wmf]Î
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a 
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[image: image235.wmf]2

7

а

-

;

х =
[image: image236.wmf]2

3

-

-

а

,

а =3  x 
[image: image237.wmf]Î
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	4) |х + 1| +|x-a| = 4
	при:  а 
[image: image238.wmf]Î
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[image: image239.wmf]¥
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[image: image240.wmf]È
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a = - 5  x
[image: image242.wmf]Î

 [- 5; - 1];
a 
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 (- 5; 3)   x = 
[image: image244.wmf]2
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a = 3  x 
[image: image246.wmf]Î

 [-1;3]

	
	5) |х + 3| +a|x-1| = 4
	при:  | а |  > 1  x = 1; a = - 1  x
[image: image247.wmf]Î

 [- 3; 1];
a 
[image: image248.wmf]Î

 (- 1; 1) ч х =1,  x = 
[image: image249.wmf]1
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	6) а|х + 3| +2| x+4| =2
	при:  | а | > 2  x = - 3;
| а | > 2  x = - 3, x = 
[image: image250.wmf]2
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a = 2  x
[image: image251.wmf]Î

  [ - 4; - 3]; 

a = - 2  
[image: image252.wmf]Î
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[image: image253.wmf]¥
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	7) 3| х -2| -а|2 x+3|=
[image: image254.wmf]2
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	при: | a|  > 1,5  x = - 1,5; 

| a|  > 1,5  x = - 1,5;

x = 
[image: image255.wmf]а
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a = - 1,5  x 
[image: image256.wmf]Î

 [ - 1,5; 2]; 

a = 1,5  X 
[image: image257.wmf]Î
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[image: image258.wmf]¥
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	8) | х + 2| + a | х - 4  =6
	при:   | a| > 1  x = 4;

 a = - 1   x ≥ 4;

 a
[image: image259.wmf]Î

 (- 1; 1) x = 4,

x = 
[image: image260.wmf]1
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a = 1  x 
[image: image261.wmf]Î

 [- 2; 4]

	2
	1) |х- а| + | х + a| = 4
	при: a < - 2  x = 2; 

a = - 2  x
[image: image262.wmf]Î

 (2; +
[image: image263.wmf]¥

); 

 | a|  < 2 Ø;
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 a > 2 x = - 2

	
	2) |2x + a + 2|-|2x-a| = 4
	при:   a
[image: image265.wmf]Î

 (-
[image: image266.wmf]¥

; - 3) 
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 a = -3, a = l x
[image: image269.wmf]Î

 [-l,5;0,5];

 a 
[image: image270.wmf]Î

 (- 3; 1) x 
[image: image271.wmf]Î

 (- 1,5; 0,5)

	
	3) 2|х +a | -  | x - 2a| = 3а
	при:  a ≤ 0;  x = - a;

 a>0  x = -7a;  x = a

	3
	1) |x| < a
	при: a ≤0 Ø; a > 0 
[image: image272.wmf](
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	2) |x|  > a
	при: a < 0 
[image: image273.wmf]R
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	3) |x - 2 | ≤ a
	при: а > 0 
[image: image275.wmf][
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	4) |x - 1| < a + x
	при:  a ≤ - 1 Ø;
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	5) |3 – 2x| ≥ а
	при:  а > 0
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a ≤ 0 
[image: image278.wmf]R
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	6)  |x-a| > 2x-3
	при:  а ≤ 1,5 
[image: image279.wmf](
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	7) |3a – x|  - |a + x|<2a
	при: а < 0 
[image: image281.wmf](
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	8) |1 - | x||< a-  x
	при: а ≤- 1 Ø;
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	4
	Найдите число решений в зависимости от а

	
	1) |x2-2x-3| = a
	при: a < 0 Ø;

а = 0 и а>4      2 корня;

[image: image285.wmf](
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         4 корня;
a = 4                3 корня

	
	2) |x2 - 8 x + 10| = a
	при: а < 0 Ø;

а = 0 и а>6      2 корня;

[image: image286.wmf](
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         4 корня;
а = 6                   3 корня

	
	3) |x2 - 2a x - 1 | = a + 3
	при: а < - 3 Ø;

а = -3 и 
[image: image287.wmf](
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а = -1 и а = 2   3 корня;
а > 2 4 корня

	
	4) |x2- ax + a| = a-3
	при: 
[image: image289.wmf]12
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а = 6                   3 корня;
а > 6                   4 корня

	5
	При каких a уравнение имеет ровно 3 решения

	
	1) |- x2- x + 6| =a+ x
	3; 7

	
	2) |x2 + 4a x + a|   = a + 2
	- 0,5; 1

	
	3) | 3 - |x-4|| = a
	3

	
	4) |  x2 – 2a x | = 1
	1; -1

	
	5)  x2 - a = | x|
	0

	6
	При каких а уравнение имеет ровно 2 различных корня

	
	x2 + 4x-2|х- а|+ 2-a=0
	
[image: image292.wmf](
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	7
	При каких а уравнение имеет не менее 3 решений

	
	||2х| -4|  = a +  х
	[2; 4]

	8
	При каких а уравнение не имеет решений

	
	3|х-2| - |6-4х|=а
	
[image: image293.wmf](
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Блок 7. Системы уравнений, содержащие модуль.

	№
	Задание
	Ответ

	1
	Решите при всех значениях a
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	при: a=1 
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	Найдите число решений в зависимости от a
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	при: 
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	3
	При каких значениях a система имеет единственное решение

	
	1) 
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	4
	При каких a система имеет 2 решения

	
	1)  
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	5
	При каких a система имеет 3 решения

	
	1)  
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	6
	При каких a система имеет максимальное число решений

	
	1)  
[image: image315.wmf]ï

î

ï

í

ì

=

+

=

+

a

y

x

y

x

2

2

,

6

3

2


2)  
[image: image316.wmf]ï

î

ï

í

ì

=

+

=

+

2

,

2

ax

a

y

y

x


	при: 
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Итоговая контрольная работа по Блокам 1-7
1. Решите для всех a
x2 – ax + N  ≤ 0.

2. При каких значениях a
1. разность корней уравнения x2 – ax + a =0 равна N,
2. оба корня лежат в интервале (-N;0)?
3. Решите для всех a
|x + N| + |x-3|=a.
4. Найдите число решений в зависимости от a:
|x2 – Nx – (N + 1) | = a.

5. При каких a система имеет 2 решения:
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Заключение
После прохождения данного курса в текущей работе мы ис​пользовали задачи из [2, 3]. В этих задачниках содержится боль​шой материал, начиная от простейших задач с параметрами по соответствующим темам и заканчивая задачами, предлагавшими​ся на вступительных экзаменах в ведущие московские вузы.
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